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Clasa a XI-a

Subiectul 1
Fie A, Be M, (C).
a) Sase arate cd Tr(AB)=Tr(A) -Tr(B) daca si numai dacd det(A+ B)=det A+detB.

b) Si se arate ci dacd det(A” —B*) =0 si cel putin una din matricele A—B sau A+ B este

neinversabild, atunci (AB—BA)"" =0, .

Catalin Zirnd, Constanta

Subiectul 2

Fie (x )nE v §i (y, )nE v » doud siruri de numere reale pozitive.

n

a) Daca sirul (n+x,+y,)  este convergent, aratati ca sirul (x,-y,) . este convergent.

ne

b) Aratati ca exista o infinitate de siruri de numere reale (a,) ., pentru care propozitia

“(a,+x,+y,) _, esteconvergent=>(x,-y,) . este convergent” este adevarata.

neN ne
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Subiectul 3
Fie f:C—C o functie cu proprietatea: ‘f(zf)—f(zzz)‘ S‘f(zl )—f(zz)‘ <|lz-2z,

Demonstrati ca f este constanta.

, Vz,, 2,€ C.
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Subiectul 4

Fie f:[0,1] > R o functie derivabild cu f(0)= f(1)=0 siexistd ae (0,1) cu f(a)=1.Sa se arate
ca exista trei puncte pe graficul functiei f astfel ca tangentele la grafic in aceste trei puncte sa formeze
un triunghi dreptunghic isoscel.

Vasile Pop, Cluj-Napoca

Nota. Timp de lucru: 3 ore.
Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare problema are 7 puncte.



